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86 MEMOIRES DE LACADEMIE RoOYALE

REGLES ET REMARQUES

POUR
LA CONSTRUCTION DES EGALITEZ.

Par M. Rovr 1L E

Ans Ia méthode ordimaire des Effections géométri-
ques, le premier fien qu'elle fuppofe, n'eft jamais abfo-
{ument arbitraire : il faut le choifir quand il n'eft pas donné.
Fay marqué les moyens qui m'ont paru les meilleurs pour
faire ce choix, dans les Memoires de I’ Academie de 170 9.
pages 349. & 350.En voicy dautres fur le cas ou ce lieu
eft domné. Pour -cela je propofe icy deux Régles, chacune
féparément fuffira pour ce-deflein, & pour mettre fa métho-
de en eftat de donner les racines de Tégalité que Ton veut
conftruire. 'Mais je me propofe auffi de faire que ces Régles
féparent ces racines de celles de furcroit que cette méthode
introduit, & qui-peuvent nous tromper.

PREMIERE REGLE

1.2 On prendra dans e lieu donné une Portion de la
courbe ou de'la ligne droite qu'il exprime; en: forte que tou-
tes Ues appliquées que cette portion renferme foient d'une
fuite non interromput. On- fera auffi ce choix, de maniére
que toutes ces appliquées foient de celles qui vont tofijouts
en augmentant ou totjours en diminuant, quand on voudra
éviter T répétition des racines dans cette portion. Cela ne
{e peut pas, lorfque le lieu donné ne fournit que. des-lignes
droites paralléles aux axes générateurs, ni lor{que ce lieu ne
donne que des points dont le nombre eft fini. Mais dans ces
deux cas il eft dailleurs facile d’éviter la difficulté, ou de la
réfoudre fans le fecours de Ia Régle. '

On aura foin aufli de ne point prendre de portion dans
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laquelle foient renfermées les racines eftrangeres que la mé-
thode fournit, & cela feulement lorfqu'elles font differentes
des veritables racines. On peut néantmoins prendre une
portion dont ces eftrangeres {oient des limites , parce qu’alors
elles ne peuvent pas impofer.

Il eft aif¢ de choifir une portion qui ait toutes ces condi-
tions dans fa courbe ou dans une droite oblique a axe, que
fournit le lieu donné. Elles s'offrent d’eles-mefmes ces por-
tions, quand on a pris fa peine de voir les inconveniens que
Yon veut éviter; & Yon peut totijours les reconnoifire par
les voyes dont je me {uis fervi dans les Aemoires de r708.
& i1709.

Du refte, fa portion n'eftant pas donnée, on peut la pren-
dre aufli petite quon voudra : mais il eft bon d’en prendre
une qui foit fenfible & mefme vafte quand cela fe peut, par-
ce que fe champ de la conftrution en eft plus commode.

Quand 1a portion de Courbe eft donnée, quand elte répéte
les racines, quand elle en renferme d'eftrangeres qui font
differentes de celles de 1a propofée, il eft facile de trouver
une partie de cette portion ot cela ne fe trouve pas, & dont
les appliquées ayent les conditions que Yon a marquées icy.

La plus grande & la plus petite appliquée de la portion
choifie ou donnée feront prifes pour les limites de cette

rtion.

Quant 2 a propofée, les deux limites extrémes de fes ra-
cines fe découvrent par la feule infpection de fes termes,
felon ce qui a efté dit dans la Méthode des Cafcades Algé-
briques. Mais fouvent il eft bon d’en pourfuivre un peu
Yapproximation pour les rendre plus commodes : 1l y a mef-
me quantité d’exemples ou il faudroit approcher des limi-
tes qui font particulieres & chaque racine, quand on veut des
preuves de fait du fuccez de la régle. Ces approximations
n'ont rien qui foit contraire & Yexactitude des racines dans
Jes conftruétions.

2. Ayant pris a & a—b pour exprimer les limites de
La portion de courbe, ¢ & ¢—4—d pour les limites extrémes
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de fa propofée, & x pour fon inconnué, on fubftituéra i fa
place de cette inconnué fa valeur que T'on voit icy dans Ia
formule 4. ‘

A...x—= a’z—-—abd—|— be

Ainfi 7 fera l'inconnué de I'égalité qui réfulte de la fubfli-
tution, & cette rélultante sappellera la transformée de la pro-
pofée. Les limites de la portion de Courbe font alors deux
limites extrémes pour les racines de cette zrausformee.

Dans {'ufage de Ia Régle, on mettra 4 la place de @, 4, ¢, d,
fes valeurs connués qui leur font égales, & 1a formule A en
fournira de particulieres pour chaque exemple, dont.on fe
fervira, comme nous le difons de A.

.2 On mettra 7 & Ja place de x dans le lien donné, & on
le prendra fous cette nouvelle expreflion pour e premier
lieu de Ia transformée; on rappellera fa méthode pour former
Je fecond lieu, & conftruifant cefecond lieu fur 'axe & l'ori-
gine de la portion de courbe, la conftruction donnera toutes
les racines de fa transformée dans cette portion, & n’y don-
nera aucune racine de furcroitt. ‘

Enfin fubftituant ces racines au lieu de 7 dans la formule
A, ou plitoft dans la formule particulicre qui en eft déri-
vée, les valeurs de x qui en réfulteront, feront les racines de
TEgalité que Yon seftoit d'abord propofé de conftruire.

Pour les differentes maniéres dont Ia Courbe du fecond
lieu rencontre la portion de courbe, on peut les reconnoiftre
par la voye dont je me {uis fervi dans les Memoires de 170 9.
pag. 329.4° 330. Voicy des exemples & des remarques
qui fervironta fixer le fens de cette régle.

Si 'on fe propofe de conflruire I'Egalité 5.

B....xx—,—-prx—l—2orr:::9
Et que le lieu donné foit C,

C..;xx—l—yyzzrx.

La quatrieme partie du cercle que ce licu fournit; en eft
une
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une portion qui a les conditions que la regle demande :
Ainfi, prenant HDF

o Mg
{ Fig. 1. ) pour la \ N
portion choifie, les A \ - C
valeurs de fes limites \ ‘ ]
OH, GFflont 2r B \ D
& 7, & faifant a=—=r, \ '
onauraga—+b=—z2r. G T

Donc d—n.

Traitant les racines de 1a propofée B, comme fi clles
eftoient incommenfurables, pour mieux fentir Yeflendué de
la regle, ‘on aura 3 # pour la plus petite racine approchée
en deflous, & 67 paur fa plus grande approchée en defius.
Ainfi 37 & 67 font deux limites extrémes de toutes les
Tacines de B, exprimées par ¢ & ¢ — o dans la formule A. Si
Yon fait c==37, on aura c~+~d=6+ & de-la d=3~

Subftituant e —7, c=3rnb=—=r&d=—3r dans 4,
on aura la formule dérivée x=—=73 7. Mettant ceite valeur
_dans 2, il en réfultera la transformée D

D........ 977—27r7—+20rr=—04@.

Selon fa regle, il faut fubflituer 7 i fa place de x dans le
lieu C. ce qui luy donne 1a forme E.

E...... 27+yy=z2rg
Par 1a regle encore, il faut prendre £ pour e premier
liewde D, & y appliquer la méthode pour avoir un fecond
lieu. Ce lieu dans cet exemple eft £

Fowin9gyy—t—9rzg=—azorr
Conftruifant cette parabole F fur I'axe O G & Torigine

O, comme e prefcrit fa regle, cette courbe rencontrera 1a
portion du cercle aux deux points D & C, & Yon aura les
appliquées AC, B D, pour les racines de 1a transformée D.

Subftituant ces deux appliquées a la place de 7 dans ia}_
formule x = 3 ¢ dérivée de A, les deux valeurs de » qui
en viendront, feront Jes deux racines de la propofée B, quiil

Mems 1711, .
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falloit conftruire. Cette derniére fubftitution fe peut faire
dans tous Jes exemples par des,lieux a Ia ligne droite.

La refolution analytique du probléme qu'expriment £,
F, eft telle quion a voit icy. :

y=ry/3=0 A donne z.—_-i;:AC.
y=ry/2=0 B donne ¢==*-=8D.

Subftituant ces valeurs de g dans x==3 g, onaurax=—=yr
& x== 4 r pour les racines de la propofée B.

Ces preuves de fait ne font pas fi aifées lorfque 1a pro<
pofée eft indivifible, & quand elle a plus de trois ou quatre
termes. La difficulté s'augmente encore lorfque les abfciffes
font des incommenfurables fort compliquez, fur-tout quand
ils ne peuvent eftre dégagez des Egalitez qui les renferment.
Mais la difficuli¢ fe refout fort bien par la voye des limites,
& la refolution eft capable d’une théorie réguliére & générale.
- Remarque I. Si Yon fubflituéx —¢ & x = c -, dans
A,onauwrag —a&gz=—a—5, quon a priles pour les li-
mites de la portion donnée ou choifie. Ainfi, Yon verra aifé-
ment que cette formule 4 produit l'effet’ de deux Préparations
ordinaires, T'une de multiplication ou de divifion, & Yautre
d'addition ou de fouftrattion. Mais il faut avoir d’ailleurs les
limites. On voit auffi qu'il ne faut point prendre § pour & ni
~ pour d & que fouvent on abbregeroit en le prenant pour « &
pour ,

Remarque 11. Pour avoir par un méme exemple les trois
effets de la regle a Pégard des racines, on peut fe propofer de
conftruire G. x> — 2 x —— 3 == 0, & prendre pour premier
liew H.xxyy — %~y = 1. alors fe préfentent § & 1, pour
fes limites de la portion de courbe, & prenant § & 2 pour
celles de la propof® G, on aura a=—=48,b=—=1,¢=b§ &d—2,
fubftituant ces valeurs daus la formule A, fa derivée fera
xz=27%, & l'on aurala transformée /. 8 p— gz3— 3 =6
dont le premier licu oft & yygz—- g —rp=1t, & de i le



DES SCIENCES oI
fecond fieu L. 8 77— 4yy7—+8y7—+3 yy=87 ConL-
truifant L. & K i l'ordinaire, on aura la véritable racine de
dans fa portion de courbe, elle n’y fera point repetée, & fa
racine étrangere n'y fera point comprife. Subflituant dans
x == 2.7 la veritable racine de /, on aura celle de la Propofée

G degagée de tout le fuperflu.

La regle eft capable ' Abbregemens généraux , mais elfe
s'abbrege bien davantage dans les cas particuliers par les prépa-
rations ordinaires de la Propofée ou dulieu donné. Quelque~
fois il fuffiroit de faire x — —#, &e. ‘

Si les racines de la Propofée ne font pas des valeurs de
I'inconnué principale x dans le fieu donné, & i ces racines
font des valeurs dl:: y dans ce méme lieu, alors on peut trou-
ver ces racines par la feule méthode aprés un changement
d'inconnués qui eft fagile, & fa regle n’y pourroit fervir qu’a
{éparer les racines fuperflués. Dans ce cas néantmoins il arri-
ve aflez fouvent par ce changement d'inconnués, que le fe-
cond liea en devient plus compofé, & plus contraire au Pro-
jet des lieux les plus fimples.

Remargue 111. 11 arrive fouvent dans 'ufage de Ia méthode,
qu'un rameau du premier lieu eft rencontré par un rameau du
fecond lien, dans un grand nombre de points, & que ces
deux rameaux demeurent caves d'un méme c6té dans I'in-
tervale de tous ces points. Il y a bien davantage dans I'ufage
de a regle que je propofe. Car dans {'idée générale de cette
regle, il faut qu'une portion de courbe aufli petite qu'on
voudra, puiffe eftre ou coupée ou touchée & volonté par une
infinité d'autres courbes, en autant de points qu'on voudra,
de maniére qu'elles foient toutes caves d’un méme c6té dans
Vintervalle de tous ces points, & que chacune s'approche ou
. séloigne de plus en plus de leur axe commun. Comme les

difficultez de ce parac})oxe difparoiftront dans la regle, quand

celles de Ia méthode auront efté expliquées, il eft bon, en

attendant un Memoire exprés, de donner icy des exemples

pour faire revenir des préjugez qu'on zuroit fur l‘i’:ldi. S
. if
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Si P'on fe propofe de conftruire I'égalité A
Ao xt—10x' 435 xx—50x—4—24 =0

Et i Fon prend pour le premier fieu xx =y, la méthode
donnera pour fecond licu hyperbole B

Buwyy—10xy—35y—s0x—— 24=040.
Alors, on verra par la conftruction, qu'un rameau de cette
hyperbole coupe en quatre points un ramean de la parabole,
& que ces deux rameaux font cavez d'un méme cbté, Si

en formant le fecond fieu, on ne fait la fubftitution que

dans les deux premiers termes de 4, on aura I'Eflipfe C.
€t yyp—10xy =355 X— 50 x =24 =0,

~ qui coupera fa parabole & 'hyperbole, dans fes mefmes qua-

tre points, & fera cave du méme cofté. »

En combinant ces trois lieux on. Apra autant d’autres El-
lipfes, & d'autres hyperboles qu'on voudra, qui pafieront par
ces quatre points; & comme on cft déja perfuadé que les
courbes du premier genre n’ont aucun point d'inflexion, de
recourbement, ni de rebrouflement, on ne doutera point

qu’eﬂe_s ne [oient toutes caves d’'un méme coftédans!'intervalle
de ces points.

Si l'on prend la premicre parabole cubique x¥* ==y pour
le premier lieu de la propofée A, la méihode donnera le
{fecond lieu D.

D..yx— 1053 §xx—g50x—+24=0
Et cette hyperbole D coupera en quatre points la parabofe
x’=—=y. Les deux rameaux fe trouveront caves d'un méme
cofté, & lon verra que les quatre racines de A fuyent le
point d'inflexion a mefure qu'elles font plus grandes.

‘Toutes les égalitez du quatrieme degré dont les quatre
racines font réelles & pofitives, font comprifes dans fa pro-
pofée E.. ‘ :

Euixt—ax¥ - bxst—cx—4-d=—0. '
Et prenant pour le premier lieude £, xx== 4y &l ==rky;
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Findetermination des racines & des parametres fournira aifé-
ment autant de nouveaux exemples qu'on voudra, ou les
courbes fe couperont en quatre points, iorfqu’on aura mis a
volonté quatre differentes racines dans £ & toutes ces cour-
bes feront caves d'un méme c6té dans l'intervalle des quatre
points de rencontre. ’

Mais cela ne donneroit que de foibles indices du Para-
doxe. Pour en donner une plus forte idée, & pour marquer
comment je voudrois l'expliquer, jepropoferay icy, fous le
nom de Projet, deux fuites infinies d'exemples des plus faciles.

Premier Projet, St Ton forme 4 volonté une égalité dont
les racines foient réelles & toutes pofitives, ou bien toutes
négatives; & {1 pour la conftruire, on prend pour le premier
licu une des paraboles que renferme x x=——/y, alors un des
rameaux du fecond lieu rencontrera un des rameaux de Ia
parabole en autant de points quon aura mis de differentes
racines dans la Propofée, & ces deux rameaux feront totjours
caves vers axe de cette parabole. :

Second Projer. La propofée eftant formée comme dans le

emier Projet, {i I'on prend pour premier lieu x x + yy=—/7,
& {1 Yon fait que e rayon f furpafle fa plus grande racine
de la Propofée, alors une portion de Ja courbe du fecond
lieu rencontrera e demi-cercle en deux fois autant de points.
quou aura mis de differentes racines dans cette Propolée,
& cette portion fera tolijours cave d'un méme cdté dans l'in~
tervale de tous ces points.

Dans ces deux Projets, les courbes ne fe rencontreront
que des trois maniéres ordinaires, elles fe couperont, & au-
ront diverfes tangentes aux points que donnent les racines
inégales : elles fe couperont, & auront une méme tangente
dans chaque point ot les racines égales font en nombre im-
pair, & fe toucheront 2 méme tangente aux points ou les
racines égales. font en nombre pair. Mais {i dans le fecond
Projet fe rayon. eft égal 2 Ia plus grande racine, clle ne fera
point répetée dans Ia conftrution, & les courbes fe touche-
yont, & auront une méme tangente au point que donnera

M iif
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cette racine, foit qu'elle ait fes égales dans la Propofée ou
quelle n'en ait point, foit que le nombre de fes égales foit pair
ou Impair, grand ou petit.

En formant e fecond lieu, il eft bon pour Ia facilité tes
preuves, que fa fubflitution du premier lieu fe faffe 3 Pordi-
naire dans tous les termes de la Propofée, excepté les deux
dernieres. En voicy des exemples.

Premier Exemple. La Propofée eft D. x3 — 6 xx =11 x
— 6=—0. Le premier licu eft C. xx—yy=—10: & la
méthode donne le fecond lieu £, xyy — 2 1x—=4yy— 66.

La Courbe de ce fecond lieu coupe le demi- Cercle
de C en fix points
commc en NV, L, /,
H; E E, (Eg. 2.}
Vaxe des y et M B
& [Origine eft O.
Les trois racines font
MN, CL, A1, :
répétées dans lautre IKM € A OV G RBP
quart de Cercle en T
VH,GF, BE. '

Second Exemple. La Propofée eft F.

E...x’——8x4—|—24.x’—34,xx—|—-23 x — 6—08,
Le premier lieu eft C. xx——-yy==10, & le fecond eft G
Guxy?—445yy—4-363x=8y*—194yy—+1146.

Les Courbes fe coupent en fix points, comme en (Fig. 2.)
chacun des deux NV, £, donne les trois racines égales de la
propofée F, & dans Tun comme dans lautre les deux
Courbes ont une méme tangente,

Troificme Exemple. La Propofée eft A.
A xt—10x3 4351 x50 %24 =0.
Le premier lieu eft 8. xx—yy==16. Et le fecond eft 7;
210x—10yyx—=y*—67yy—4-840.
Les courbes fe coupent en fix points pour es trois racines’
1, 2, 3, & fe touchent en un autre point pour la racine 4.
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Comme les courbes des feconds lieux font faciles § for-
mer dans ces trois Exemples, il eft facile aufli de saffiirer
que dans chacun la Portion de courbe qui atteint le demi cer-
cle, eft totjours cave dun méme cté dans lintervale des
points ol elle le rencontre. Car fi cette Portion n'eftoit pas
totijours cavele long de cet intervale, la courbe entiére pour-
roit eftre coupée par une ligne droite en plus de points quif
'y a de dimenfions dans le lieu qui la renferme. Mais i eft
impoffible qu'une courbe foit coupée par une ligne droite en
plus de points qu'il n’y a de dimenfions dans le lien qui fa
renferme. Donc, il eft impoffible que cette Portion ne foit
pas totijours cave le long de cet intervale.

Pour fa'premiére des deux prémiffes je prens pour prin-
cipe : Q’une Portion de cotrbe ne ceffe point deftre cave
d'un méme c6té, lorfqu’i n'eft pas poffible qu'une ligne droite
Ia coupe en trois points. Ou bien, quune Portion de courbe
qui eft toljours cave d'un méme cbté, ne peut pas eftre cou~
pée en plus de deux points par une ligne droite. Cela pa-
roifira vray & méme évident & qui voudra chercher une
Portion de courbe qui puiffe couper une ligne droite en trois
points.

La Mineure fe prouve vifte & univerfellement par les for-
‘mules générales de fa tranfpofition des axes, ou par la for-
mule générale des licux 2 la ligne droite. Je donneray le détaif
des preuves dans un autre Memoire.

La démonftration générale du premier Projet fervira
beaucoup a celle du fecond; & dans ce fecond Projet il arri-
vera 1.° Que Tappliquée au point O fera totijours un Maxi-
mum dans toutes les courbes des feconds lieux, & que la tan-
gente au point que donne cette appliquée fera tofijours
paralléle a 'axe des y. Ainfi, ce Max. fe trouvera au milicu
de Ia Portion de courbe. Elle n'aura point de Minimum ni
dautre Maximum. :

2.° Quand la propofée paffe le fecond degré, les deux
rameaux, /ILNR, HFET, ( Fig. 2. ) ont chacun un
afymptote, & ces deux afymiptotes font tolijours parallées, ce
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qui fervira 4 confirmer que la Portion RNLISHFET
(£7ig.2,) eft par tout cave vers le diamétre X' P dans l'intervale
NLISHFE. On {cait quen cela il ne faut pas s'en rap-
porter aux Figures; qu'il n'en faudra juger que fur la dé-
monflration.

3. Je donneray une Regle courte & précife pour fca-
voir en combien de points au plus, une ligne droite peut
couper la courbe du fecond licu dans les deux Projets, ol
'on verra que cette courbe prife dans fon enticr peut toi-
jours cftre coupée par une ligne droite en autant de points
quil y a d'unitez dans le degré de ce lien. Ainfi, il fera aifé
de s'afftrer dans chaque Exemple, qu'elle demeure totjours
cave dun méme cofté dans l'intervale des points de ren-
contre. La démonftration qui comprend tout ce que pro-
mettent ces Projets, fe fait par une gradation qui fuppofe
peu de connoiffance des Limites; mais il en faudroit da-
vantage, {1 Pon renfermoit dans ces Projets les feconds lieux
qui réfultent des combinaifons & de la variété des fubfti-
tutions.

SEcoNDE REcG LE

Cette Regle cft de la feconde voye dont je me fers pour
faire que la méthode puific donner toutes les racines d'une
Egalit¢ quelconque par une Portion de courbe auffi petite
quon voudra. En voicy le principe.

Soit A D 1a Portion de courbe, ou donnée ou choifie,

( Fig. 3.) dontl'axe eft O B, 1Origine O, & les appliquées
AB, DC. Des points A & D foient menées les paralléles
AE, DF, égales aux deux limites de I'Egalité que Ton fe
propofe de conftruire, chacune i la fienne. Soit aufli mende
la droite F'£; enforte qu'elle rencontre I'axe OB en un
point G. Ce qui eft facile, parce que Tangle BAE eft
arbitraire ; alors, prenant & £ F pour un nouvel axe géné-
rateur de la courbe dont ona {a Portion A D, & prenant
aufli le point G pour 1'Origine, les abliffles G £, G F,
) " - auront
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auront pour appliquées £ A, FD, qui font les limites de
la propofée, par Fhypothefe. Ainfi,
toutcs les racines qui fe trouvent entre
ces limites fe trouveront aufli parmi
les appliquées que renferme Pefpace
AEFD, & il Iy en aura aucune
de fuperflué, fi Pon prend foin de
donner A ces.appliquées les conditions
que nous avons marquées dans la
premiére regle. Cela eft facile, quoy- P
que les déterminations foient différen-

tes icy de celles de cette premiére
regle, parce que T'on a beaucoup de
liberté dans la variété des limites de B
la propofée, dans le choix de la portion C
de courbe, & dans Ia pofition des pa-
ralléles A E, DF. 1l refte & regler

la forme analytique du lieu donné fur

le nouvel axe G F. Ce qui fe peut
faire comme on le va dire icy.

L'angle OB A eft donné; puifque Ie lieu eft donné &
que la courbe eft aufli donnée.

L'angle B A E eft arbitraire, mais il cefle de Ieftre quand.
on fa déterminé ou i volonté ou avec des conditions qui
rendent le calcul facile, ou pour procurer quelqu’autre avan-
tage & la méthode. Ainfi, 'on peut confidérer cetangle A E
& fon complément B A4 P, comme donnés. -

Les paraliéles BA, CD, & AE, DF, font données
en grandeur par Thypothefe, & données auffi de pofition i
caufe que Tangle BA E eft pris pour donné, &c. Donc
les points £, F, font aufli donnés. Donc langle PEG eft
donné. S ‘
De plus, angle BPA eft donné, puifqu’il eft le com-
plément & deux droits de PBA, PAB. Donc EPG eft
donné, & par conféquent PG £ eft donné, comme com-
plément des donnés GPE, G EP. Donc tous les angles
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font donnés dans la figure particlle G EABPG. Donc
leurs finus font donnés.
. Cela pofé, fi Yon prend a pour le finus de GEP; p pour
PGE; m pour GPE & pour BPA; b pour PBA; r pour
PAB.

Et x pour Iabfciffe O B; y pour fon appliquée A5 ¢
pour labfcifle G £; v pour fon appliquée A £ : / pour PB;
h pour A P; n pour PO; ¢ pour O G on aura ces analogies,

[ 1975w Donc mli=—ry.
k:y::d:m. Donc mh=—10by.
n——2:7::a:m. Donc mn——mi=—ag
h——v:g::p:ma Donc mht-mo=—pg
On a encore n —4~ I == x. Defquelles il réfulte y =—=

RL—MY &y —— prz—o—abz_—-mr"u—mﬁt. 'Si Yon prend

mb

pr-tab—m f pour abreger Ia valeur de x, on aura
pour Jes formules de Ia tranfpofition de Yaxe y = EZL57.

g=—rv—~rbt

X =

< . p7ad
, en prenant f== &———.

Pour Y'ufage on fubftituéra la valeur de y & celle de x
quexpriment ces formules, dans le lieu donné, & fe réful-
tant fera fon transformé que l'on prendra pour le premier
lieu de Ia propofée. La méthode fournira le fecond lieu, &
Ia conftru&ion des deux 3 P'ordinaire donnera toutes les ra-
cines dans la portion de courbe.

* Si fa propofée eft xy—gg, eny fubflituant les valeurs
de x & de y, on aura fon transformé L
L...pfrg—prvg—+mrov=>_
—fmyy—t+mbtv
—pbty—0bbgg.

Ainfi, la courbe de xy—gg formée fur Faxe O B dont
Yorigine eft O, eft J]a méme que la courbe de L formée fur
Yaxe G F dont Porigine eft &, & prenant L pour le premier
lieu d'une propofée, la méthode en donnera les racines dans
Ja portion A D, {i Ia transformation a été faite felon la régle.

Late
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Remarque. Entre fes Obfervations de la_premiére régle,
il y en a pluficurs qui peuvent fervir a Ia feconde. Mais il
en faut de particuliéres & celle-ci pour profiter de indéter-
mination de 7, & pour ménager celle des {inus. Pour le cas
ol les axes font paralleles, & celui ot Yon peut fuppofer

welles fe coupent 2 angles droits, il n’y a point de difficulté,
& il y a de l'abregement.

Souvent on peut éviter fa transformation générale par de
particuliéres : fouvent méme il fuffit de changer l'angle des
appliquées, &c.

Souvent aufli deux préparations fort {imples, F'une de Ia
propofée & Tautre dulieu donné, fuffifent, & font un abrege-
gement confidérable. Les bornes quon m’a prefcrites m'o-
bligent d'en demeurer . :

5‘?‘“’ ,,%3/; g R ’! 4 Fox ey ,g»», i I R apd ,j »Quu%‘ o ow RS
Y oucnani (g npature des fflanies, o7 de ggm;ugg:s»;m:@
¢ (CHTS 5!{3’*5 Y SACHCES (3 WIonREey,
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